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EMENTA: Anel, domínio e corpo. Teorema dos homomorfismos. Corpo de frações de um domínio. Domínios Euclidianos, principais, fatoriais e com mdc. Teorema de Gauss. Anéis Artinianos. Anéis Noetherianos. Módulos. Noções sobre Álgebras.

Objetivos Gerais: Propiciar ao aluno condições de:

- Desenvolver sua capacidade de dedução;

- Desenvolver sua capacidade de raciocínio lógico e organizado;

- Desenvolver sua capacidade de formulação e interpretação de situações matemáticas;

- Desenvolver seu espírito crítico e criativo;

- Perceber e compreender o interrelacionamento das diversas áreas da Matemática apresentadas ao longo do Curso;

- Organizar, comparar e aplicar os conhecimentos adquiridos.

Objetivos Específicos: Ao fim do curso o aluno deve ser capaz de:

- Reconhecer estruturas algébricas e demonstrar teoremas e resultados relacionados.

- Conhecer e aplicar resultados sobre homomorfismos e isomorfismos de módulos.

- Identificar propriedades de bases de módulos e compará-las com propriedades de bases de espaços vetoriais.

Conteúdo programático:

1)  Anel, domínio e corpo.

· Definições, exemplos e propriedades.

· Subestruturas.

· Ideais e anéis quocientes.

· Homomorfismos e Isomorfismos.

2) Anéis especiais.

· Domínios Euclidianos, principais, fatoriais e com mdc.

· Construção de corpos com 

elementos.

· A característica de um anel.

· Anéis e corpos ordenados

· Anéis artinianos e anéis noetherianos.

· Teorema da base de Hilbert.

3) Módulos

· Definições e exemplos.

· Submódulos. Intersecção e soma de submódulos. Submódulo gerado. Módulo cíclico. Anulador.

· Módulo Quociente.

· Homomorfismos e isomorfismos.

· Seqüências exatas.

· Produto direto. Soma direta interna e externa.

· Correspondência entre R-projetores, soma direta e idempotentes do anel.

· Base. Módulos livres.

4) Módulos sobre domínios

· Posto.

· Módulos sobre domínios principais.

· Módulo de torção e p-módulo de torção.

· Teorema dos divisores elementares. Teorema dos fatores invariantes. (enunciar sem prova).

5) Módulos injetivos e módulos projetivos

· O grupo 

.

· Propriedades da aplicação 

 em seqüências exatas.

· Módulos projetivos.

· Módulos injetivos.

· Módulos divisíveis – Grupo abeliano divisível.

6) Módulos noetherianos e módulos artinianos

· Condições de cadeia.

· Módulos noetherianos.

· Módulos artinianos.

· Exemplo de módulos noetherianos que não são artinianos, e vice-versa.

· Propriedades de módulos artinianos e noetherianos.(envolvendo módulo quociente e produto direto).

7) Categorias 

· Definição. Exemplos.

· Subcategorias. Subcategoria plena.

· Funtores. Alguns tipos especiais de funtores.

8) Produto tensorial

· Funções tensoriais. (ou balanceadas).

· Definição de produto tensorial. (Prova da existência e unicidade).

· Propriedades dos elementos do módulo produto tensorial.

· Propriedades do módulo produto tensorial.

· A aplicação induzida.

· Produto tensorial e seqüências. 

METODOLOGIA: O Programa será desenvolvido através de aulas expositivas.

AVALIAÇÃO: Serão realizadas três provas escritas. Estará aprovado o aluno com freqüência suficiente que obtiver média semestral maior ou igual a 6 (seis). 


O aluno com freqüência suficiente e com média entre 3 (três) e 5,5 (cinco e meio), terá direito a uma avaliação final abrangendo todo o conteúdo do semestre. Neste caso, a nota final será a média aritmética entre a avaliação final e a média semestral. Será aprovado o aluno que tiver nota final maior ou igual a 6 (seis).
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