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Portanto, ﬁl L= [0,0]={0}.

n=1

N Dizemos que [O, O] ¢ um intervalo fechado degenerado.

Completamos, assim, o contetido desta unidade. Veja os principais pontos que vocé

deve atentar na sintese que segue.

:l_ Sintese

Nesta unidade nés conhecemos as propriedades de um corpo ordenado.

Introduzimos os conceitos de supremo e infimo.

Vimos que o conjunto dos nimeros racionais € um corpo ordenado que possui lacunas,
isto é, existem conjuntos limitados de nimeros racionais que nao possuem supremo em
0.

Introduzimos a nocdo de corpo ordenado completo e apresentamos o axioma da
existéncia do corpo ordenado completo dos niimeros reais.

Finalizamos conhecendo um pouco o conjunto dos nimeros irracionais.

O desencadeamento l6gico da unidade € muito bonito, seguindo o raciocinio

desenvolvido por Elon Lages Lima, no livro “Curso de Andlise”.

a. Atividades de auto-avaliacao

1) Seja K um corpo ordenado. Prove que vale a lei do corte para a adicao, isto &,

X+ty=ytz=>x=y.

2) Sejam K um corpo ordenado e a,be K tais que 0 <a < b. Mostrar que 0 < % < l
a
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3) Sejam K um corpo ordenado e a,be K . Prove que
a=bsasbeb<La.
4) Num corpo ordenado K, prove que
a’+b’=0a=b=0.
5) Sejam K um corpo ordenado e a,be K tais que 0 <a < b. Prove que a*> <b’.
6) Por que um corpo deve conter pelo menos dois elementos?

7)Prove que num corpo ordenado K, se 0<x<bh e 0< y <b entdo ‘x - y‘ <b.

8) Dado o conjunto

X :{2,116 N}:
n

(a) D& exemplos de 3 cotas superiores e 3 cotas inferiores de X, se existirem.
(b) Determine, se existirem, o supremo e o infimo de X.

9)Repita o exercicio 8 para os conjuntos:
2n—1
(a) X:{ " ne N}
n

) ¥ ={-1)"n,ne N}

(c) Z=1{5-3n,ne N}

10) Escreva em linguagem coloquial a caracterizacdo de infimo dada pelas condig¢des
I.1” e 1.2°, da secdo 2.

11) Dé 2 exemplos de conjuntos de niimeros racionais que:

(a) Nao possuem supremo em Q.

(b) Nao possuem infimo em Q.

(c) Nao possuem infimo nem supremo em Q.

12) Identifique se sdo verdadeiras ou falsas as afirmacdes que seguem, justificando as
suas respostas.

(a) Se X é um conjunto finito, o infimo de X e o supremo de X pertencem a X.

(b) Se um conjunto X tem supremo entdo ele admite infinitas cotas superiores.

(c) O infimo de um conjunto limitado de ndmeros irracionais € um irracional.

(d) Qualquer subconjunto ilimitado de nimeros racionais é denso em R .

13) Em R, dé um exemplo de um conjunto de nimeros racionais que tem supremo

irracional e de um conjunto de nimeros irracionais que tem supremo racional.
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14) Mostre que no principio dos intervalos encaixados ndo podemos retirar as hipéteses:
(a) os intervalos sdo limitados;

(b) os intervalos sdao fechados.

S Saiba mais

Para aprofundar seus conhecimentos, sugerimos a leitura e estudo de todo o capitulo III
do livro “Curso de Andlise” de Elon Lages Lima e da sessdo “Os niimeros reais - de
Eudoxo a Dedekind” do 1° capitulo do livro “Introducdo a Andlise Matemadtica” de

Geraldo Avila.
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