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10.

11.

Lista 2

. Sejam K; C Ky cones em R". Mostre que K5 C K.

. Sejam K7, K5 cones nao-vazios em R™. Demonstre:

(a) K1 x Ko é um cone e (K1 x Ky)* = Kf x K3
(b) K1 UKy é um cone e (K; U Kp)* = Kf N K}
(c) K1+ K2 é um cone e (K; + K2)* = K{ N K3

. Mostre que:

(a) Vp(Z) é um cone.
(b) Df(z) U {0} é um cone.
(c) Se Dy(Z) # 0, entdo Dy(Z) é um cone.

. Mostre que se £ € D é minimizador local de f em D entao

V@) d>0, VdeVp(z).

. Prove que:

(a) Vp(z) C Tp(7)
(b) Tp(Z) é um cone nao-vazio.

. Demonstre as seguintes inclusoes:

0 € Vp(x) C Tp(x) C Bp(T).

. Mostre que as defini¢oes de Bp(%) vistas em aula coincidem com

Koz d
BD(:L‘):{O}U{dE]R"|E|{$k}CDtal que xk%x,M%M”}
k-

. Sejam C, D C R™. Mostre que

BCUD(i') = B(j(i) U BD(J_;‘), BCQD(f) C Bc(f) N BD(E)

. Sejam ) # D C R", C = R"\ D e denotemos por 9D a fronteira de D. Mostre que se

Z € 0D entao
Bc(i') U BD(.f') = Rn, Bap(i') = Bc(i‘) N BD(.CZ‘)

Sejam D C R™ um conjunto nao-vazio e fechado e x ¢ D. Denote por Pp(z) o conjunto
de projegoes de = sobre D. Mostre que

x— € (Bp(z))*, Vze Pp(x).

Seja . minimizador local de f em Q C R", e x(t) uma curva em € de classe C'' partindo
de x4, ie., x:[0,¢e] = Q tal que € > 0, 2(0) = x,. Mostre que V f(x,)"z'(0) > 0.



