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e Nos exercicios abaixo indicados, (V,d) é um espago métrico.

1. Assuma A C B C V. Prove que A’ C B'.

2. Sejam A, B C V. Mostre que
A'UB' = (AUB)".

3. Seja E C V. Mostre que E’ é fechado.
4. Sejam Bj, Bs, ... conjuntos em um espago métrico (V,d).

(a) Prove que se B B
Bn = U?:lBi entao Bn = U?:lBi-

(b) Prove que se B B
B = U;)ilB’L entao B D U;.ile

5. Seja £ C V. Relembramos que o interior de E, denotado por by E°, é definido como o conjunto de todos os
pontos interiores de E.
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Prove que E° é aberto.
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Prove que E é aberto se, e somente se, £ = E°.
Prove que se G C E e G ¢é aberto, entao G C E°.
Prove que (E°)¢ = E¢.

Tém E e E sempre o mesmo interior? Em caso negativo, apresente um contra-exemplo.
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Tém E e E° sempre o mesmo fecho? Em caso negativo, apresente um contra-exemplo.
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6. Prove que Q, o conjunto racional tem interior vazio.
7. Prove que I, o conjunto dos irracionais, tem interior vazio.

8. Prove que I é denso em R.

Hint: Prove que
zel, Vr eR,

onde I’ denota o conjunto dos pontos de acumulagao de 1.

9. Seja B C R um conjunto aberto. Mostre que para todo z € R o conjunto
z+B={z+y|ye B}

¢é aberto
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Sejam A, B C R onde B é aberto. Mostre que
A+B={x+y : € Aand y € B},
é aberto.

Seja B C R um conjunto aberto. Mostre que para todo = € R tal que z # 0 o conjunto
v-B={z-y|ye B}
é aberto.

Sejam A, B C R™, mostre que

(a)
(ANB)° = A° N B°,

(b)
(AUB)® > A° U B°,

e dé um exemplo para o qual a inclusao é prépria.
Seja (V,d) um espago métrico, seja A C V um conjunto aberto e seja a € A. Mostre que A \ {a} é aberto.
Sejam A, B C V, onde V é um espago métrico. Prove que:

(a) AUB =AUB,

(b) ANB Cc AN B, e dé um exemplo no qual a tltima inclusio é prépria.
Mostre que um conjunto A é denso em R se, e somente se, X¢ tem interior vazio.

Seja F' C R um conjunto fechado e seja x € F. Mostre que x é um ponto isolado de F se, e somente se, F'\ {z}
é fechado.

Mostre que se A C R é ndo enumerdvel, entdo A’ também o é.
Mostre que se A C R entdao A\ A’ é enumerdvel.

Seja A C R™ um conjunto aberto. Assuma que aq, .., a, € A.

Prove que A\ {a1,...,a,} é aberto.

Seja A C V um conjunto aberto e F' C V um conjunto fechado.
Mostre que A\ F' é aberto e F'\ A é fechado.

Seja A C R um conjunto nao-enumerédvel. Prove que AN A’ # (.



