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1.

Considere M = R com a métrica usual ¢ (u,) a seguinte sequéncia em M: para
a>p>0y=a+feu,=a+p- %, para todo natural n > 2. Mostre que

Wy = -‘::,:—:g—:i, Vn € N. Use este fato para encontrar o limite da sequéncia.
(Dica: use a férmula o™ — 4" = (a—f) (a1 + a2+ F2a™ 2 +. . . +af 2+ 47 1)).
Considere M = R com a métrica usual e a sequéncia (z,) dada por: a; = 4,
an = 3(an_1)1/ 2 + 4, para n > 2. Mostre que a sequéncia é convergente e encontre
seu limite.

Seja M um espago métrico e S C M denso em M. Dada (z,) em M, suponha que
exista z € M tal que limd(z,, s) = d(z, s), para todo s € S. Prove que limz, = z.

Seja M um espago métrico completo e Ey, By, ..., E,, ... uma familia de subconjun-
tos ndo vazios, fechados e limitados de M com as seguinte propriedades: E, D E,,;,
Vn € N e lim(diamE,) = 0. Mostre que N2, E;,, consiste de exatamente um ponto

de M.

Seja M um espago métrico e considere R com a métrica usual. Mostre que se a € X’
e f: X CM — Ré tal que existe o limite de f quando z tende para a, existem
nimeros reais § > 0 e M > 0 tais que se x € X N B(a;0), z # a, temos |f(z)| < M.

Considere M = R com a métrica usual. Sejam f,g: X C M — M e defina
h:X — M, h(z) = max{f(z), g(z)}.
Seja a € X’. Prove que se lim,_,, f(z) = A e lim,_,, g(z) = B, temos

lim h(z) = max{A4, B}.
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