Prova 11- Introdugio a Andlise (Verdo 2010)
Prof. Luciano Bedin
Nome:

1. Sejam M e N espagos métricos. DPara cada afirmagdo abaixo, prove ou dée um

contra-exemplo:
a. Se f: M — N é continua e X é denso em N, entdo f~'(X) é denso em M.

b. Se X é denso em M e f : M — N é continua e sobrejetiva, entdo f(X) é

denso em .
c. Se f: M — N é um homeomorfismo, entdo f é uma aplicacdo aberta.

d. Se X C M, X néo-vazio, entao int(X) = int(X").

2. Seja V' um espago vetorial real normado e considere R™ com a métrica usual. Prove

que se F': R® — V € linear, F' é uniformemente continua.

3. Sejam M, N espagos métricos. Mostre que f : M — N é continua se, e sb se,
VY C N, tem-se f~'(int Y) C int f~1(Y).

4. Considere R” e R™ com a métrica usual. Prove que se f: X CR™ - R" ¢
uniformemente continua e a € X’, existe lim,_,, f(z). Mostre também que existe
uma Unica aplicagdo uniformemente continua,

f:XCR™ - R"
tal que f|X = f.

5. Considere M = R com a métrica usual. Verifique se cada sequéncia (z,,)
convergente ou divergente em M. Justifique rigorosamente sua, resposta.

abaixo é
1,1 1
a-xn—2+6+-»-+2_n‘

b-@1=0,2,=1/2 e paran €{2,3,...}, 2pyy = }(1 + 7, + 2° )

n—1
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