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Assinatura:

1)

(2.0 Pontos) Seja X um espago localmente convexo munido com uma familia de seminormas
{pa}aeL e

V =V(20, Pars Pags - - s Pag €) ={x € X | pa,(x —x0) <e, i=1,...,k}
uma vizinhanca de zgp € X. Dado y € V, construa (explicitamente) uma vizinhaga
W =Wy, 08, P85> -:08,,0) ={x € X | pg,(x—y) <9, i=1,...,¢}

de y tal que
W cV.

(2.0 Pontos) Seja X um espago localmente convexo. Mostre que a operacao de multiplicagao
por escalar K x X 3 (A, ) — Az € X é continua em K x X.

(2.0 Pontos) Seja X um e.v.n. e sejam fo, f1, fo, ..., fn funcionais lineares em X tais que
fi(x)=0 Vj=1,....n = fo(x)=0.
Mostre que existem escalares aq, s, . .., oy, satisfazendo

fo=)_ajf.
j=1

2.0 Pontos) Mostre que um espaco de Banach X é reflexivo se e somente se o seu dual X* é
reflexivo.

(2.0 Pontos) Seja X um espago de Banach. Para M C X e N C X* subespagos vetoriais defina
M°={feX*| f(z)=0 Vo € M}, Nt ={zxc X | f(z)=0 Vfec N}

Mostre que
(M0)* =TT,

onde o fecho é tomado na topologia forte de X.
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