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1) (2.5 Pontos) Seja X um espaco localmente convexo munido com uma familia de seminormas
{pa}aeL €

V =V (20, Pays Pags - - s Pag €) = {x € X | pa,(x —x0) <e, i=1,...,k}
uma vizinhanca de o € X. Dado y € V, construa (explicitamente) uma vizinhaga
W:W(yapﬁppﬁzv'-')pﬂpé):{xEX ‘ pﬁl(l‘*y)<(5, Zzlvvg}

de y tal que
wcVv.

2) (2.5 Pontos) Seja X um espago de Banach. Para M C X e N C X* subespagos vetoriais defina
MY={feX*| flz) =0 Ve e M}, Nt ={xcX|f(x)=0 VYfecN}

Mostre que
(MO)* =TT,

onde o fecho é tomado na topologia forte de X.
3) (2.0 Pontos) Mostre que S(R) C L'(R) com imersdo continua.

4) (3.0 Pontos) Seja H um espaco de Hilbert e A C H x H tal que (x — y,u — v) > 0 para todo
(z,u), (y,v) € A. Seja ((zn, un))n>1 uma sequéncia em A tal que x,, — z e u, — u. Mostre que

existe uma subsequéncia ((zp,, un, )

(x,u).

ko1 tal que limy_,o0 (Zp,, Un,,) existe e im0 (Tny,, Un,) >
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