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Lista 2

1. Mostre que um espaco de Banach X é reflexivo se e somente se o seu dual X™* é reflexivo.

2. Seja X um espaco localmente convexo munido com uma familia de seminormas {pq }acr €
V =V (20, pars Pags - - Pay €) ={x € X | po;(x —x0) <e, i=1,...,k}
uma vizinhanca de o € X. Dado y € V, construa (explicitamente) uma vizinhaga

W:W(yapﬁppﬁza“')pﬁpé) = {:EEX ‘ pﬁz(m_y> < 57 = 1776}

de y tal que
wcVv.
3. Seja X um e.v.n. e sejam fo, f1, fo, -+, fn funcionais lineares em X. Mostre que sao equiva-
lentes:
(a) Existem escalares ai,aq,...,ay, tais que

fo=> ajf
j=1

(b) Existe ¢ > 0 tal que
[fo(2)| < ¢ max [f;(z)], VzeX
1<j<n

(©) Mj=1 N(fj) € N(fo),

onde N(f;) denote o nucleo de f; (0 <i <mn).

4. Seja X um espago localmente convexo real e f : X — R linear, f # 0. Mostre que se A C X é
aberto, entao f(A) é aberto.



