MTM510058 - Analise Funcional Aplicada
Sexta Lista

1. Mostre as seguintes generalizagoes da Desigualdade de Holder (1 < p,q, s < 00):
vl < fullliole. o+
uv w|p||v|lq, -4 - =-.
s = pllVllq p g s

1 1 1 1
lwvwlls < Jullpvllgelly, 242+ 5= 2

2. Construa um isomorfismo isométrico 7' : foc — (. E possivel construir um isomorfismo
isométrico de ¢1 em £ 7

3. Mostre que #1 e {5 nao sao reflexivos.

4. Sejam ¢ e ¢ os espagos das sequéncias que convergem para zero e convergentes, respectivamente
(ambos munidos com a norma infinito). Mostre que

(a) Para todo 1 < p < o0,
ly Ccop CcClu.
(b)
(©)
(d)
)

(e) ¢ e ¢ sao separaveis.

co € ¢ sdo subespacos fechados de /.
Existe um isomorfismo isométrico de £1 em ¢

co € ¢ nao sao reflexivos.

5. Considere o espaco £, para 1 < p < oo. Para cada n > 1, seja e, o elemento de £, cuja n-ésima
coordenada é igual a um e as demais sdo iguais a zero. Mostre que

(a) Se p < 0o, entdo (ey) é uma sequéncia fracamente mas nao fortemente convergente em /,,.

(b) {en} € um subconjunto fechado mas nao compacto de .

6. Seja S = {(zn)n>1 | P’ 2, = 0, n — o0, Vp € N}. Mostre que S C /P, Vp € N.

7. Sejal <p<ooeq>1ocojugado de p. Mostre que

)

oo
lall, = max |37 waye
lyllg=11 <=

onde z = (x,) € £y e y = (yn) € 4y



