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Assinatura:

1. (2.5 Pontos) Seja X um espaço de Banach e X∗ o seu dual. Mostre que X é reflexivo e separável
se e somente se X∗ é reflexivo e separável.

2. (2.5 Pontos) Construa um isomorfismo isométrico entre ℓ∞ e ℓ ∗1 .

3. (2.0 Pontos) Mostre que todo espaço de Hilbert é reflexivo.

4. (3.0 Pontos) Seja X um espaço (real) com produto interno e X∗ o seu dual. Defina T : X → X∗

por T (z) = fz onde fz : X → R é definida por fz(x) = ⟨x, z⟩. Mostre que se T for sobrejetora,
então X é um espaço de Hilbert.
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