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Quinta Lista

. Mostre que todo subconjunto de um espaco métrico separavel é também separavel (como espago
métrico).

. Seja X um e.v.n. e E C X. Mostre que

(a) E é separéavel se e somente se span E é separavel.

(b) E é separavel se e somente se E é separavel.

. Mostre que todo espago métrico totalmente limitado (pré-compacto) é separavel.

. Seja X um espaco de Banach. Mostre que X é reflexivo e separavel se e somente se X* é
reflexivo e separavel.

. Seja X um espago de Banach reflexivo. Seja (z,) uma sequéncia em X tal que, para todo
f € X* (f(zn)) & convergente. Mostre que (z,) ¢ fracamente convergente.



