Calculo 2 - Lista 7
Todos os exercicios devem ser resolvidos usando a definicdo de integral definida em termos de
somas inferiores e superiores: L (P) < fab f(z) de < Ug(P)

Nos exercicios 1-3 determine uma aproximacao para f; f(x)dx calculando Ly (P) e Us(P)
L [% 20 de, P ={-1,0,1,2,3}

2. ffl @) dz, P={-1,-1,0,1,1,3 23 3}

3. ff7/r£/143sinx de, P={-2,0,7}

Nos exercicios 4-6 determine uma aproximacao para a integral usando uma soma
de Riemann relativo a particao indicada e usando por tx:

(i) o extremo esquerdo de cada subintervalo

(ii) o extremo direito de cada subintervalo

(iii) o ponto médio de cada subintervalo
4. flg(:vQ —x)dx, P={1,2,3}

5. f02 sinrz dv, P ={0,3,1,2}

6. [)Lde, P=1{1,2,34,5}

7. Sejam f e g fungoes continuas em [a, b] e suponha que f(z) < g(z),Vz € [a,b].
(i) Mostre que
Lg(P)
Ur(P) < Uy(P)
para toda particao de [a, b].
(ii) Mostre que fab f(z) dx < f; g(x) dr dx dando as razdes para as passagens marcadas
por (1), (2) e (3) na prova por contradigao a seguir:

Suponha que ff f(x) dx > ffg(x) dz. Entao para qualquer parti¢ao P de [a, b] temos

b b
L) < / o(z) dz < / f(2) de 2 U,P) 2 U,

Assim, f; f(z) dz e fabg(m) dz sdo dois nimeros distintos situados entre L, (P) e Uy(P) o

que contradiz a unicidade deste nimero, logo devemos ter

/abf(a:) dx < /abg(x) dx

b 1
/ 22 dr = g(bg’ —a®)

[Sugestao: Se zj_1 < @y entdo z7_; < (2} + wpwp_1 +27_,) < z}]

8. Seja 0 < a < b. Mostre que

Que resultado se obtem se b < a?



Respostas

1.
2.
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4Sff’12xdx§12
4< (3 |2 de <6

jus

%ﬁ <[4 3zsinz dz < %
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(i) 2, (ii) 8, (iii) 9/2

(i) 1/2, (i) 1/2, (iii) %2 — 1

(i) &, (i) 2, (iii) 26



