Calculo 2 - Lista 8

Propriedades da integral definida

Usando a propriedade da adigao:
f; f(@) de = [T f(x) dx+fcb f(z) dx em qualquer intervalo contendo a, b, ¢ e para f continua,

reduza as integrais nos exercicios 1-4 a uma tunica integral.

1. fo dw—i—fl dx
2. f3 dx+f4 dx
3. [ f(x) de+ [ f(x) da

-3 —6
4. f72 fx) d:n—}—fig f(x) dx
Nos exercicios 5-8 use a propriedade da adigao para encontrar os valores de a e b que tornam

as equagoes verdadeiras

5. J2 f(x) da+ [y f(z) de = [0 f(x

6. 15 f(z) da + f}{"’ f(z) do = fj F(z) da
7Py — [P ) dt = [ f(t) dt

8. [P F(t)ydt — [P f(t)dt = [iT f(t) dt

Nos exercicios 9-12 encontre os valores maximo e minimo da fun¢do no intervalo [a, b]

especificado. Entao,usando a propriedade da comparacao:
m(b—a) < fff(x) dx < M(b—a) com f continua em [a,b] e m < f(z) < M, Vx € [a,]]
encontre um cota inferior e uma cota superior para o valor da drea da regiao entre o grafico

da funcao e a parte do eixo-x compreendida entre x = a e z = b.
9. f(z) =13, [-3,0]

10. f(z) =22, [-1,3]

11. f(z) =1, [2,3]

12. f(z) =cosz, [}, %]

13. Seja

f(x):{ —237, z <0

x4, x>0
Encontre a area da regiao entre o grafico de f e a parte do eixo-x compreendida em [—1, 1]

14. Seja f(x) = ¢, Va < x < b. Mostre que o valor médio de f em [a,b] é c.
Ja S(@) day

[ Lembre-se que o valor médio de f em [a, b] é dado por



15. Mostre que fow/2 sinz dz > 0.

16. Seja f continua em [a,b]. Mostre que f; f(z) de > 0se f(z) > 0,Yx € [a,b].
[Sugestao: Sendo f continua ela assume um valor minimo m em [a, b]. Obviamente tem-se

m > 0.]

Respostas
1. f02 f(z) dx
2. f33 f(z)dzr =0
3. ff f(z) dz

4. f:26f(x) dx

5. a=3,b=2
6.a=-1,b=—1
7.a=5b=1

8
9

.a=m, b=3m

11.
12.
13.

.39< [° <
10. 0 < [® 22 dx < 36
1
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