
Pré-Cálculo - Lista 4
Conjuntos Indutivos. Números Naturais

1. Verifique se os conjuntos a seguir são indutivos

(a) A1 = {0} ∪ {2m | m ∈ N}
(b) A2 = {−3,−2,−1, 0, 1, 2, 3, ...}
(c) A3 = {m

2
| m ∈ N}

2. Mostre que 1 + 3 + 5 + · · · + (2n − 1) = n2

3. Mostre que 1 · 2 + 2 · 5 + · · · + n · (3n − 1) = n2(n + 1)

4. Mostre que 1 + 2 + ... + n = 1
2
n(n + 1),∀n ∈ N .

5. Mostre que 12 + 22 + ... + n2 = 1
6
n(n + 1)(2n + 1).

6. Seja a ∈ R. Seja a definição indutiva{
a1 := a

an+1 := an · a, ∀n ∈ N

Mostre que para todo n, m ∈ N , e para todo a, b ∈ R tem-se a Leis dos Expoentes
anam = an+m

(an)m = anm

ambm = (ab)m

7. Seja a ∈ R com a 6= 0. Defina a0 := 1. Mostre que ∀n, m ∈ N tem-se

an

am
=

{
an−m se n ≥ m

1
am−n se m > n


