Pré-Calculo - Lista 6
Desigualdades

1.

10.

11.

12.

13.

14.

15.

Encontre os valores de x que satisfazem a am-
bas desigualdades
3r+5>2e22+3<3

Encontre os valores de & que satisfazem a pelo
menos uma das desigualdades
20 —4 <Trxr+6oudr—2<—x+3

Se 22 < 25 tem-se necessariamente que x < 57?
Explique.

Se 23 > 125 tem-se necessariamente que x > 5?
Explique.

Tem-se % < z para todo x nao nulo? Explique.
Mostre que x < 22 para z < 0 ou = > 1.
Mostre que 2% < x para 0 < z < 1.

Para que valores inteiros n verifica-se a sen-

tenca: r < x" para todox > 17

Encontre ntimeros nao-nulos a e b, a < b para

o qual a desigualdade a? < b? é falsa.

Encontre niimeros nao-nulos a e b, a < b para

o qual a desigualdade % > % é falsa.

Encontre nimeros a, b, c,d tal que a < b, ¢ < d
e ac > bd.

Mostre que se a < b entao a < “TH’ < b. Ge-
ometricamente, qual é a relagdo que ha entre

a+b a+b 2
2 2

e os numeros a e b? (O nimero é

chamado a média aritmética de a e b).

Mostre que se 0 < a < b entao a < vab < QTH’.
(O ntmero v ab é dito a média geométrica entre

a e b). [Sugestdo: (1/b/2 —+/a/2)? > 0.]
Seja 0 < a < b e seja h definido como
1 1,1 1
i=3G*3)
Mostre que a < h < b. (O ndmero h é dito a

média harmonica entre a e b).

Seja 0 < a < b. Mostre que Vb —+/a < Vb —a

16.

17.

18.

(i) Se z é um nimero positivo, mostre que
1
T+ —-2>2
x

(ii) Se x e y sdo numeros positivos mostre que

<1+;yx+w24

X

(iii) Se x,y e z sdo numeros positivos mostre

que

11 1
<++)@+y+@29
xr Yy Z

(iv) Se z,y, z e w s80 nlimeros positivos mostre

que

1 1 1 1
<+++>@+y+z+wﬁzw
r Yy z w

(v) Generalize o resultado anterior para o caso

de n ntmeros x1, To, ....T,.

Se z,y sao nimeros nao nulos mostre que

z2  16y?

Sejam z,y numeros positivos com x > y.
Mostre que

2

>Y 43

T
243 > 5

Y
= 1
"l (1)
Mostre que a desigualdade fica invertida se

tivermos y > x.

Inequacgoes

Sugestao: Fazer os exercicios sobre inequagoes
do livro

Fundamentos da Matematica Elementar Vol. 1
(7% edicao) (Gelson Iezzi) pags. 121 a 137; 165
a 182.



