Geometria Fuclidiana — Lista 3

MTM

Nos exercicios a seguir assuma que sao validos os axiomas de incidéncia, ordem, e congruéncia.

1) Se A*xB+xC,DxExF, AB=DFE e AC = DF, prove que BD = EF.
2) Prove que, em um tridngulo cujos trés angulos internos sdo congruentes, os trés lados também devem ser congruentes.

3) Seja Q2 o plano racional dos pontos (z,y) de coordenadas racionais com as interpretacdes usuais dos termos
geométricos indefinidos usados em geometria analitica. Prove que o axioma de congruéncia Cong 1 e o principio
elementar de continuidade falham em Q2.

4) No plano euclidiano que nos é familiar, existe uma nocao de comprimento de segmento. Vamos supor que o
comprimento de qualquer segmento é aquele medido em centimetros, exceto pelos segmentos contidos em uma reta
particular £ fixada, cujos comprimentos sdo medidos em polegadas. Mostre que o axioma LAL falha nesta interpretacao.

Neste proximo exercicio teremos mais axiomas na nossa caixa de ferramentas.

5) Na geometria euclidiana (isto é, h4 liberdade para usar todos os axiomas até o postulado das paralelas, inclusive),
prove o seguinte teorema de Tales: se um angulo ZABC inscrito numa circunferéncia é tal que AC é um didmetro da
mesma, entdo LZABC é reto. Assumindo que o teorema de Tales é verdadeiro, prove em geometria neutra que existe
um tridngulo retangulo com defeito zero.



